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 3تابع درجه 

 یادآوری:

 

  y = k           تابع درجه صفر 

                                                                   y = 2  

 

 

 

 

                                                                     1تابع درجه 

             y = ax + b 

 

 

 

 

 

 2تابع درجه 

𝒔

ۏ
ێ
ێ
ێ
ۍ −

𝒃

𝟐𝒂

𝟒𝒂𝒄 −  𝒃𝟐

𝟒𝒂

 

𝒚 =  𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄 
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  3تابع درجه 

𝒇ሺ𝒙ሻ =  𝒙𝟑 

 تابع اکیداً صعودی                                       

 

 

 

 

 

 

 مثال: 

 به کمک انتقال توابع زیر را رسم کنید 

 

 

 

𝟏ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ሺ𝒙 − 𝟏ሻ𝟑               

 

 

 

𝟐ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ሺ𝒙 + 𝟐ሻ𝟑 
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𝟑ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ሺ𝒙 + 𝟐ሻ𝟑 − 𝟏 

 

 

 

 

 

 

 

𝟒ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ሺ𝟐𝒙 − 𝟒ሻ𝟑 

𝒙𝟎 =
𝒙𝟎 + 𝟒

𝟐
 

 هاچهار واحد به سمت مثبت محور طول

  ها ایجاد شده را سپس هر کدام از طول

 .                                  کنیمنصف می
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𝟓ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 − 𝟒 

 ሺ𝒙 − 𝟐ሻ𝟑 = 𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 − 𝟖         

𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൫𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 − 𝟖൯ + 𝟒 

𝒇ሺ𝒙ሻ = ሺ𝒙 − 𝟐ሻ𝟑 + 𝟒 

 

 

 

 ( x ) ( f o g ) ترکیب توابع:

 

 

 

 

൫𝒇𝒐𝒈൯ሺ𝒙ሻ = 𝒇 ቀ𝒈 ሺ𝒙ሻቁ 

 g(x)له بعدی خروجی است در مرح g(x)ورودی و  xابتدا  ( x ) ( f o g )برای ساخت 

 خروجی آن است. f (g(x))ورودی و 

 

 : 𝑫𝒇 𝒐 𝒈 

x  باید در دامنهg  باشد و خروجیg  یعنیg (x)  باید در دامنهf .باشد 

൛𝒙 ∈ 𝑫𝒈ห𝒈ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒇ൟ 

 



 

5 

 

 :       توضیح

      ൫𝒈𝒐𝒇൯ሺ𝒙ሻ = 𝒈 ቀ𝒇ሺ𝒙ሻቁ 

𝑫𝒈 𝒐 𝒇൛𝒙 ∈ 𝑫𝒇ห𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒈ൟ 

 

 : نکته

 

 

 

 

𝑫𝒈 𝒐 𝒇 ⊆ 𝑫𝒈 

𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ ห𝑹𝒇

𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒈
ቋ 𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ ห𝑹𝒇 ∩ 𝑫𝒈 

൛𝒙 ∈ 𝑫𝒇ห𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒈ൟ 

  gofبرای تعیین دامنه 

 را به دست می آوریم  fدامنه  – 1

 را به دست می آوریم  gدامنه  – 2

3 –  f (x)  باید در دامنهg باشد معمولاً با حل نامعادله حدود x .به دست می آید 

 را به دست می آوریم  gبا دامنه  3( اشتراک قسمت 4
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 مثال:

𝒇اگر  =  ሼሺ𝟐 , 𝟑ሻሺ𝟏 , 𝟓ሻሺ𝟒 , −𝟏ሻሺ𝟓 , 𝟐ሻሽ   و𝒈 =  ሼሺ𝟏 , 𝟏ሻሺ𝟒 , 𝟐ሻሺ𝟓 , 𝟑ሻሺ𝟑 , 𝟐ሻሽ  

 باشد

 𝒇 𝒐 𝒈          ,       𝑫𝒇𝒐𝒈الف( 

 𝒈 𝒐 𝒇          ,       𝑫𝒈𝒐𝒇ب( 

 𝒇 𝒐 𝒇          ,       𝑫𝒇𝒐𝒇ج( 

 را به دست آورید.

 الف(

𝑫𝒇 = ሼ𝟐 , 𝟏 , 𝟒 , −𝟏ሽ 

𝑫𝒈 =  ሼ𝟏 , 𝟒 , 𝟓 , 𝟑ሽ 

𝑫𝒇𝒐𝒈 = ൛𝒙 ∈ 𝑫𝒇ห𝒈ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒇ൟ 

اونهایی را انتخاب کن که به درد بخور هستند   gاز دامنه  gاین فرمول میگه اول برو سراغ 

 قرار بدیم.  fروجیشون را می تونیم در یعنی خ

 

 نیستبدرد بخور   𝒇 در دامنه  3

𝑫𝒇𝒐𝒈بنابراین  = ሼ𝟏 , 𝟑 , 𝟒ሽ 

𝒇𝒐𝒈 =  ሼሺ𝟏 , 𝟓ሻሺ𝟒 , 𝟑ሻሺ𝟑 , 𝟑ሻሽ 
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 𝑫𝒈𝒐𝒇   ب(   

 fاین دفعه اول میریم سراغ 

𝟐
𝒇

՜ 𝟑
𝒈
՜ 𝟐 

𝟏
𝒇

՜ 𝟓
𝒈
՜ 𝟑 

𝟒     نیست بدرد نخور  gدر دامنه  -1
𝒇

՜ −𝟏
𝒈
՜ 

𝟓نیست بدرد نخور        gدر دامنه  -2
𝒇

՜ 𝟐
𝒈
՜ 

𝑫𝒈 𝒐 𝒇 = ሼ𝟐, 𝟏ሽ 

𝒈 𝒐 𝒇 =  ሼሺ𝟐 , 𝟐ሻሺ𝟏 , 𝟑ሻሽ 

 

 𝑫𝒇𝒐𝒇ج(     

𝟐
𝒇

՜ 𝟑
𝒇

՜ 𝑫𝒇𝒐𝒇              فایده نداره                     = ሼ𝟏 , 𝟓ሽ 

𝟏 
𝒇

՜  𝟓 
𝒇

՜  𝟐                                                                        

𝟒
𝒇

՜ −𝟏
𝒇

՜ 𝐟 𝐨 𝐟       فایده نداره            = ሼሺ𝟏 , 𝟐ሻሺ𝟓 , 𝟑ሻሽ 

𝟓 
𝒇

՜  𝟐 
𝒇

՜  𝟐                                                                        
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 (3)ریاضی  کتاب درسی 1تمرین 

𝒇اگر  =  ሼሺ𝟕 , 𝟖ሻሺ𝟓 , 𝟑ሻሺ𝟗 , 𝟖ሻሺ𝟏𝟏 , 𝟒ሻሽ  و𝒈 =  ሼሺ𝟓 , 𝟕ሻሺ𝟑 , 𝟓ሻሺ𝟕 , 𝟗ሻሺ𝟗 , 𝟏𝟏ሻሽ 

 به دست آورید.

 

 

 

 تمرین کتاب درس تجربی

𝒈ሺ𝒙ሻاگر  = ඥ𝒙𝟐 − 𝒇ሺ𝒙ሻو  𝟏𝟔 = ඥ𝒙 + را به دست  ൫𝒈𝒐𝒇൯ሺ𝒙ሻو  𝑫𝒈 𝒐 𝒇باشد  𝟐

 آورید.

𝑫𝒇      𝒙 + 𝟐 ≥ 𝟎 ⟹ 𝒙 ≥ −𝟐         

𝑫𝒈𝒐𝒇 = ൛𝒙 ∈  𝑫𝒇ห    𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒈ൟ       

ሾ−𝟐 ,+∞ሻ           

𝒇ሺ𝒙ሻ ≥ 𝒇ሺ𝒙ሻ  یا 𝟒 ≤ −𝟒           

 شهمی  xجایگزین  f (x)بدیم یعنی  gرا به  f (x)باید 

𝒇 ሺ𝒙ሻ = ඥ𝒙 + 𝟐                        ඥ𝒙 + 𝟐 ≥ ඥ𝒙              یا                  𝟒 + 𝟐 ≤ −𝟒 

𝒙غیرممکن جواب ندارد                                   + 𝟐 ≥ 𝟏𝟔 

𝒙 ≥ 𝟏𝟒             

 ∩                         ∩                    𝒙 ≥ 𝟏𝟒                  ሾ𝟏𝟒 ,+∞ሻ 

𝒈 ቀ𝒇ሺ𝒙ሻቁ = 𝒈 ቀඥ𝒙 + 𝟐ቁ =  ටቀඥ𝒙 + 𝟐ቁ
𝟐

− 𝟏𝟔 = ඥ𝒙 − 𝟏𝟒 
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 تمرین:

𝒈ሺ𝒙ሻاگر  =  ඥ𝒙 + 𝟔 , 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 −  را به دست آورید. ሺ𝒇𝒐𝒈ሻሺ𝒙ሻو  𝑫𝒇𝒐𝒈باشد   𝟓

 

 

 

 تمرین: 

𝒈 ሺ𝒙ሻاگر  =  
𝟔

𝟑𝒙−𝟓
𝒇 ሺ𝒙ሻو    =  ඥ𝟑 − 𝟐𝒙  باشد𝑫𝒇𝒐𝒈  وሺ𝒇𝒐𝒈ሻሺ𝒙ሻ .را به دست آورید 

 

 

 

 

 تست:

𝒇ሺ𝒙ሻاگر  =  ඥ𝟑 − 𝒙   و𝒈 ሺ𝒙ሻ = 𝐥𝐨𝐠൫𝒙𝟐 + 𝟐𝒙൯   دامنه تابع𝒇𝒐𝒈  کدام است؟

 (93 – 94)سراسری 

1 )ሾ−𝟒 , 𝟐ሿ                    2 )ሾ−𝟐 , 𝟎ሿ  

3 )ሾ−𝟒 , −𝟏ሿ  ∪  ሺ𝟏, 𝟐ሿ     4 )ሾ−𝟒 , −𝟐ሻ ∪ ሺ𝟎 , 𝟐ሿ 

𝑫𝒇        𝟑 − 𝒙 ≥ 𝟎 ⟹   𝒙 ≤ 𝟑 

𝑫𝒈        𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 > 𝟎                                                          𝒙 < < 𝒙  یا 𝟐− 𝟎 

𝑫𝒇 𝒐 𝒈 = ൛𝒙 ∈ 𝑫𝒈ห𝒈 ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒇ൟ 

              𝒙 < < 𝒙  یا 𝟐−  𝟎    
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𝒈ሺ𝒙ሻ ∈  𝑫𝒇 

𝒈 ሺ𝒙ሻ ≤ 𝟑 

𝐥𝐨𝐠 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙
𝟐

 ≤ 𝟑 ⟹  𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 ≤ 𝟐𝟑 

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟖 ≤ 𝟎 = ሺ𝒙 + 𝟒ሻሺ𝒙 − 𝟐ሻ ≤ 𝟎 

 

ሾ−𝟒 , 𝟐ሿ 

൫ሺ−∞ , −𝟐ሻ ∪ ሺ𝟎 , +∞ሻ൯ ∩ ሾ−𝟒 , 𝟐ሿ 

ሾ−𝟒 ,−𝟐ሻ  ∪  ሺ𝟎 , 𝟐ሿ 

 روش دوم امتحان گزینه 

 رد می شوند. 2و  1به راحتی دیده می شود عدد صفر داخل لگاریتم را صفر می کند و گزینه 

 نیز رد می شود. 3گزینه  -1با امتحان عدد 

 صحیح است. 4گزینه 

 :تست

𝒇 ቀ𝒈ሺ𝒙ሻቁاگر  =  𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝒇ሺ𝒙ሻ  و 𝟓 = 𝟑𝒙 +  کدام است؟ g (2)باشد  𝟒

1 )0   2 )2   3 )5 -   4 )3 – 

𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟑 𝒙 + 𝟒 

𝒇 ቀ𝒈 ሺ𝒙ሻቁ = 𝟑𝒈 ሺ𝒙ሻ + 𝟒 

𝟑 𝒈 ሺ𝒙ሻ + 𝟒 =  𝟑𝒙𝟐 − 𝟔𝒙 − 𝟓 

𝒙 = 𝟐                   𝟑 𝒈 ሺ𝟐ሻ + 𝟒 = 𝟏𝟐 − 𝟏𝟐 − 𝟓 

𝒈 ሺ𝟐ሻ =  −𝟑                                                   
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 تست: )تمرین(

𝒇ሺ𝒙ሻاگر  = 𝒙 −  ξ𝒙   و𝒈 ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏𝟒𝒙  باشند ضابطه تابعfog کدام است؟ 

1 )−
𝟏

𝟒
𝒔𝒊𝒏𝟐𝟐𝒙    2 )−

𝟏

𝟐
𝒔𝒊𝒏𝟐𝟐𝒙 

3 )
𝟏

𝟒
𝒄𝒐𝒔𝟒𝟐𝒙    4 )

𝟏

𝟐
𝒄𝒐𝒔𝟐𝟐𝒙 

 

𝒇ሺ𝒙ሻاگر تست:  = ൜
𝟏          𝒙 > 𝟏

𝒙𝟐      𝒙 < 𝟏
 کدام است؟  fofباشد دامنه   

1 )ℝ  2 )ℝ − ሼ𝟏ሽ  3 )ሺ−∞ , 𝟏ሻ  4 )ሺ−∞, 𝟏ሻ − ሼ−𝟏ሽ 

𝑫𝒇𝒐𝒇 = ൛𝒙 ∈ 𝑫𝒇 ห  𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒇 ൟ 

𝑫𝒇 =  ℝ − ሼ𝟏ሽ              ሺ−∞ , 𝟏ሻ ∪ ሺ𝟏 , +∞ሻ 

< 𝒙غیرقابل قبول      𝟏 ⇒ 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟏        𝒇ሺ𝒙ሻ ∉  𝑫𝒇  

𝒙غیرقابل قبول      = −𝟏 ⇒  𝒙𝟐 = 𝟏          𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟏 ∉ 𝑫𝒇 

𝑫𝒇 𝒐 𝒇 =  ሺ−∞ , 𝟏ሻ −  ሼ−𝟏ሽ 

  توضیح جواب تست بدون حل

𝒙غیرقابل قبول   > 𝟏 ՜ 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙     غیر قابل قبول    𝟏 =  −𝟏    𝒙𝟐 = 𝟏 

𝑫𝒇 𝒐 𝒇ሺ− ∞ , 𝟏ሻ − ሼ−𝟏ሽ 

𝒇ሺ𝒙ሻاگر تست:  = 𝒙 −  ȁ𝒙ȁ  و𝒈ሺ𝒙ሻ = 𝐥𝐨𝐠
𝒙−𝟏

𝒙+𝟏
 کدام است؟ g o fباشد برد تابع  

1 )0     2 )ሼ𝒙 ∶ 𝒙 > 𝟎ሽ 

3 )ሼ𝒙 ∶ 𝒙 < 𝟎ሽ   4 )ሼ𝒙 ∶  ȁ𝟐𝒙ȁ < 𝟏ሽ 

𝒇ሺ𝒙ሻ = ൜
𝟎           𝒙 ≥ 𝟎
𝟑𝒙         𝒙 < 𝟎

          𝑫𝒇 = ℝ 
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𝒈ሺ𝒙ሻ = 𝐥𝐨𝐠
𝒙 − 𝟏

𝒙 + 𝟐
                       

𝒙 − 𝟏

𝒙 + 𝟏
> 𝟎 

   𝑫𝒈 =  ሺ−∞, −𝟏ሻ ∪ ሺ𝟏 , +∞ሻ 

𝒇ሺ𝒙ሻ ∈ 𝑫𝒈    𝒙 ≥ 𝟎      𝒇 ሺ𝒙ሻ = 𝟎 ∉  𝑫𝒈 

    𝒙 < 𝟎    𝟐𝒙 < −𝟏 ⇒ 𝒙 < −
𝟏

𝟐
 

 ∩         𝒙 < −
𝟏

𝟐
 

𝑫𝒈𝒐𝒇  ൬−∞ , −
𝟏

𝟐
൰ 

 

 چون تابع یک به یک است سر و ته بازه را در تابع قرار می دهیم.

𝒇 ቀ𝒈ሺ𝒙ሻቁ = 𝒇 ሺ𝟐𝒙ሻ = 𝐥𝐨𝐠
𝟐𝒙 − 𝟏

𝟐𝒙 + 𝟏
 

𝒙 ՜ +∞         𝐥𝐨𝐠 𝟏 = 𝟎 

𝒙 ՜  −
𝟏

𝟐

−

       𝐥𝐨𝐠ሺ+∞ሻ = −∞ 

𝑹𝒈𝒐𝒇 = ሺ 𝟎 , +∞ሻ 


